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Классическая теория экстремумов сосредоточена на изучении свойств распределения
максимума 𝑀𝑛 = max(𝑋1, . . . , 𝑋𝑛), где 𝑋1, . . . , 𝑋𝑛 — независимые одинаково распределен-
ные случайные величины (н.о.р. сл.в.), при больших значениях 𝑛. Центральным резуль-
татом данной теории является теорема об экстремальных типах, в окончательном виде
доказанная Б.В. Гнеденко [2]. Теорема утверждает, что если для некоторых числовых по-
следовательностей 𝑎𝑛 > 0, 𝑏𝑛 функция распределения (ф.р.) нормированного максимума
𝑎−1
𝑛 (𝑀𝑛 − 𝑏𝑛) сходится к невырожденной ф.р. 𝐺, т.е.

𝑃

(︂
𝑀𝑛 − 𝑏𝑛

𝑎𝑛
≤ 𝑥

)︂
→ 𝐺(𝑥), 𝑛 → ∞, (1)

то найдутся такие 𝑎 > 0, 𝑏 ∈ R что 𝐺(𝑥) := 𝐺𝛾(𝑎𝑥+ 𝑏), где

𝐺𝛾(𝑥) = exp(−(1 + 𝛾𝑥)−1/𝛾), 1 + 𝛾𝑥 > 0.

Функции 𝐺𝛾 при 𝛾 = 0, 𝛾 > 0, 𝛾 < 0 задают классы распределений Гумбеля, Фреше и Вей-
булла соответственно. Если для ф.р. 𝐹 выборки 𝑋1, . . . , 𝑋𝑛 выполнено (1) для некоторого
𝛾, то говорят, что такая ф.р. принадлежит области максимального притяжения распре-
деления 𝐺𝛾, пишем 𝐹 ∈ 𝐷(𝐺𝛾). Оценивание параметра 𝛾, называемого индексом экстре-
мального значения, имеет ключевое значение для задач статистики экстремумов. Широко
известны состоятельные оценки параметра 𝛾 (например, оценки Хилла [3] и Пикандса[4]).
В настоящей работе приводится новая оценка 𝛾, а также доказывается ее состоятельность.
Рассмотрим статистику, введенную в работе [1],

𝑅𝑘,𝑛(𝑎) = ln(1− 𝐹𝑎(𝑋𝑛−𝑘))−
1

𝑘

𝑛∑︁
𝑖=𝑛−𝑘+1

ln(1− 𝐹𝑎(𝑋(𝑖))),

где {𝐹𝑎, 𝑎 ∈ 𝐴} — некоторое параметрическое семейство ф.р., а 𝑋(1) ≤ . . . ≤ 𝑋(𝑛) —
вариационный ряд выборки 𝑋1, . . . , 𝑋𝑛. Выберем в качестве {𝐹𝑎, 𝑎 ∈ 𝐴} семейство экстре-
мальных распределений {𝐺𝛾, 𝛾 ∈ R} и определим оценку

𝛾 = 𝑎𝑟𝑔{𝑅𝑛,𝑘(𝛾) = 1}.

Тогда верна следующая теорема

Теорема 1. Пусть 𝑋1, . . . , 𝑋𝑛 — н.о.р. сл.в. с ф.р. 𝐹. Пусть 𝐹 ∈ 𝐷(𝐺𝛾), где 𝛾 ≥ 0. Тогда
при 𝑛 → ∞, 𝑘 = 𝑘(𝑛) → ∞, 𝑘/𝑛 → 0 выполнено

𝛾
𝑃−→ 𝛾.
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