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Умножением на абелевой группе 𝐺 называется гомоморфизм 𝜇 : 𝐺⊗𝐺 → 𝐺. Абелева
группа 𝐺 с заданным на ней умножением называется кольцом на группе 𝐺. Изучению
взаимосвязи между строением абелевой группы и свойствами колец на ней посвящены
работы многих алгебраистов. В [1] сформулирована проблема описания 𝑇𝐼-групп. Абе-
лева группа 𝐺 называется 𝑇𝐼-группой, если любое ассоциативное кольцо на 𝐺 является
филиальным. Кольцо 𝑅 называется филиальным, если для любых подколец 𝐼, 𝐽 кольца
𝑅 таких, что 𝐼C𝐽 C𝑅 следует 𝐼C𝑅 [2]. В [1] описаны периодические 𝑇𝐼-группы, а также
периодическая часть смешанных 𝑇𝐼-групп.

В настоящей работе описаны 𝑇𝐼-группы в классе вполне разложимых абелевых групп.
Кольца на вполне разложимых абелевых группах изучались, например в [3, 4]. В [1] по-
казано, что любая абелева группа без кручения ранга 1 является 𝑇𝐼-группой, там же
показано, что прямые слагаемые 𝑇𝐼-групп являются 𝑇𝐼-группами, но прямая сумма абе-
левых 𝑇𝐼-групп необязательно является 𝑇𝐼-группой; например, группы Z ⊕ Z, Q ⊕ Q не
являются 𝑇𝐼-группами.

Теорема. Пусть 𝐺 =
⨁︀
𝑖∈𝐼

𝐺𝑖 – вполне разложимая абелева группа, где 𝐺𝑖 – группа без

кручения ранга 1, 𝑡(𝐺𝑖) – тип группы 𝐺𝑖 (𝑖 ∈ 𝐼). Группа 𝐺 является 𝑇𝐼-группой тогда и
только тогда, когда 𝐺 удовлетворяет одному из следующих условий

1) 𝐺 – группа ранга 1 ;
2) 𝑡(𝐺𝑖) · 𝑡(𝐺𝑗) � 𝑡(𝐺𝑘) для всех 𝑖, 𝑗, 𝑘 ∈ 𝐼 .
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