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В докладе будет обсуждаться аналог инвариантов Жордана–Кронекера алгебр Ли,
введенных в работе [1], для представлений алгебр Ли.

Рассмотрим произвольное линейное представление 𝜌 : g → (𝑉 ) конечномерной алгебры
Ли g на конечномерном линейном пространстве 𝑉 . Тогда каждому элементу 𝑥 ∈ 𝑉 мы
можем естественным образом сопоставить оператор 𝑅𝑥 : g → 𝑉 по формуле 𝑅𝑥(𝜉) = 𝜌(𝜉)𝑥.
Рассмотрим пару таких операторов 𝑅𝑥, 𝑅𝑎 и порожденный ими пучок 𝑅𝑥 + 𝜆𝑅𝑎 = 𝑅𝑥+𝜆𝑎.
Хорошо известно (см., например, [2]), что этот пучок полностью характеризуется набором
простых инвариантов: элементарными дивизорами и минимальными индексами. Инвари-
анты Жордана–Кронекера представлений — это количество различных собственных зна-
чений, отвечающих элементарным дивизорам, степени элементарных дивизоров, отвеча-
ющие каждому собственному значению, а также минимальные индексы пары операторов
𝑅𝑥, 𝑅𝑎 общего положения (подробнее см. [3]).

В докладе будут описаны важнейшие свойства инвариантовЖордана–Кронекера пред-
ставлений и приведены примеры их вычислений для различных представлений, включая
суммы стандартных представлений классических алгебр Ли. В частности, будет доказано
следующее утверждение.

Теорема 1. Рассмотрим сумму 𝑚 стандартных представлений gl(𝑛). Тогда если 𝑚 < 𝑛,
то ЖК инварианты представления состоят из 𝑛(𝑛 − 𝑚) максимально равных мини-
мальных индексов столбцов. Аналогично, если 𝑚 > 𝑛, то ЖК инварианты представле-
ния состоят из 𝑛(𝑚 − 𝑛) максимально равных минимальных индексов строк. Если же
𝑛 = 𝑚, то ЖК инварианты состоят из 𝑛 различных собственных значений, каждому
из которых отвечает 𝑛 элементарных дивизоров степени 1.
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